
Def limites à droite etàgauche On ditqu'une fonction f D R admet

pour limite à droite l E R resp à gauche l ER quand tend veux si

pour
toute suite xn X ED UneIN et Xp x resp ext et telle

que linen la suite flan converge

et limoflant lt resp ftp.sflxnl l
Y a
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Notation fin f x gling f41 le limite à droite

lime fkl.fi flxl l limite à gauche

Prof liz f41 lt l fief

Em f x lel

Proposition propriétés algébriques surles limites

Si fief x a et fineglx b a b ER

Alors Pourtout a PER limalaflx Byul la pb

lime f4 glx a b

Lim tg si b 0

ces résultats se déduisentdirectementdes propriétés algébriques des limites de suites
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limites infinies et comportementen es

1 himf x os on est veut dire que pour toute suite xn telle

que Xu E D f Y Y et fipyn x on a

nhjzsflxnl.to on est

2 limes f x le R ou resp
es antes veutdire que pourtoute

suite xn telle que X E D f et limon t on a

nlimoflant l ou resp
os on es

3 Definition analogue pour mesf4
Théorème des gendarmes pour

les fonctions

Soit f g h D R et soit À ER tel que il existe
au moins une suite n telle que Xp ED4x4 ethippy X

Supposons que
il 7 E 0 tel que Fx ED tel queOKx NIKE on a

f41kg4 Khlx
il ftp.flxl fimhlx lER

Alors liggh l

Remarque on peut donner un théorème analogue pour l on pour es

Parexemple si XI es il faut remplacer Lil par
7M 0 tel que Vx ED M on a flat Igh k h x



PreuveduThm

Soit xn une suite t.grnEDYxY fnEIN et km n

Par définition de nlimen on a
que INE IN tn

N

OK IXn MIKE
Par i Fn N f x gant hunt

justes tente par Lii

Donc pas le thon des gendarmes pour les suites ftp.g n C

Donc lire gtx l or

Exemple

y Etudions fins ITIHI remarque l CcDlf
Pau 1 f x FM x FX x

FN ex

X y
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Pm
x2 x x ex a 2x l Ex EN tl

Donc f41 E glx

f412 y
a de h x

On a fight E et Êt ht 2 fais
Donc par le thm

des gendarmes ftp.flxt tz
2 Autres limites à connaître limo

si 1 démonstration

plus tard

limo Hx e _exp l

les fims Ht e
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Quelques croissances comparées en co

On a to Bertebque Oe rep et Ka b ER tels
que Kaxb

1K Log x K e XP à s

ai fut glx signifie que ftp.lg O

se lit f est asymptotiquementnégligeabledevanty en es

Exemple fisEx O can x e et

English ftp olafH ocarlaglxleP
hors

programme
Formule deStirling limoge 1

Definition equivalente de la limite avec e et8

Soit f D R De R D 0 et
Ix en tel que il existe n telle ne DIRAÎÎ.sc x b lignine

Def f admet une limite le IR lorsque x tend veu x ssi

te 0 78 0 telque Vx ED

ON KS 1f41 ll KE

h

on choisira 0
ÊIïffOn trouve 8 0

5 6 Fonctions continues

Def Soit f D R x ED tel que 7570 Ivo S SECD
On dit que f estcontinue en xossi fin f4 f x
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continue enXo non continue Xo D done non continue
eux la question de enXola antinuiténe

se posepas fin
jours
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